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Übungen zur Axiomatischen Mengenlehre 2

Aufgabe 1: Es sei M ein Grundmodell, (P,≤) ein Forcing in M , G ein
M -generischer Filter auf P und f ∈ M [G] eine Funktion mit rng(f) ⊆ M .
Zeigen Sie: Es existiert X ∈M mit rng(f) ⊆ X.

(Hinweis: Setzen Sie X := {b|∃p ∈ P(p 
 b̌ ∈ rng(τ))}, wobei f = τG.)

Aufgabe 2: Es sei M ein Grundmodell, (P,≤) ein verzweigtes Forcing in M
(siehe Zusatzaufgabe). Wie viele M -generische Filter gibt es auf P?

Zusatzaufgabe für Interessierte: Es sei M ein Grundmodell und (P,≤)
ein Forcing in M . Wir nehmen an, dass (P,≤) verzweigt ist, d.h. zu jedem
p ∈ P existieren inkompatible q, r ≤ p in P. Es seien jetzt (Mi|i ∈ ω) so, dass
M0 = M und Mn+1 = Mn[Gn], wobei Gn ein Mn-generischer Filter auf P ist.
Sei Mω :=

⋃
i∈ωMi. Zeigen Sie: Mω¬ |= Pot, dass also Mω kein Modell des

Potenzmengenaxioms sein kann.

Bei jeder Aufgabe sind bis zu 10 Punkte zu erreichen.
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