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Übungen zur Axiomatischen Mengenlehre 2

Aufgabe 1:
a) Für welche ZFC-Axiome σ gilt [σ]On? Begründen Sie Ihre Antworten
kurz.
b) Zeigen Sie (in ZFC): Ist κ stark unerreichbar, so gilt in Vκ das Erset-
zungsaxiom.

Aufgabe 2: Es sei W eine transitive Klasse. Beweisen Sie:
a) [Pot]W ↔ ∀x ∈ WP(x) ∩W ∈ W .
b) Für x ∈ W gilt trans(x) ↔ [trans(x)]W .
c) Für x ∈ W ist x ∈ On gdw. [x ∈ On]W .

Zusatzaufgabe für Interessierte: In der letzten Zusatzaufgabe haben Sie
gezeigt, dass Vκ |= ZFC für stark unerreichbare Kardinalzahlen κ gilt. Es
bezeichne I die Behauptung ’Es existiert eine stark unerreichbare Kardinal-
zahl’.
Zeigen Sie: Con(ZFC) → CON(ZFC + ¬I).

Bei jeder Aufgabe sind bis zu 10 Punkte zu erreichen.
Abgabe am 07.11.2012 in der Vorlesungspause oder per Mail als PDF an
merlin.carl@uni-konstanz.de.


