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Ubungen zur Axiomatischen Mengenlehre 2

Aufgabe 1: Sei M ein Grundmodell (also ein abzdhlbares transitives Modell
von ZFC), seien P:= (P,<,1) € M und P’ := (P’, <’,1") € M Forcings und
sei f: P — P’ ein (Ordnungs-)Isomorphismus. Zeigen Sie:

(1) G C P ist genau dann M-generischer Filter auf P, wenn f[G] generischer
Filter auf P’ ist.

(2) Ist G ein M-generischer Filter auf P, so ist M[G] ~c M[f[G]].

Aufgabe 2: Fin Element p eines Forcings P := (P, <,1) heifit Atom von P
falls =3¢, < p(qLr). Enthdlt P keine Atome, so heifit P verzweigt. Es sei
nun M ein Grundmodell mit P € M. Zeigen Sie:

a) Ist p ein Atom von P, so existiert ein generischer Filter G € M auf P mit
p e G.

b) Ist P verzweigt, so existiert kein M-generischer Filter G auf P mit G € M.
(Insbesondere ist dann also M C M|[G]|, d.h. die generische Erweiterung ist
eine echte Erweiterung.)

(Tipp zu b): Argumentieren Sie durch Widerspruch und zeigen Sie zunéchst,
dass fiir einen M-generischen Filter G die Menge P — GG dicht in P ist.)

Zusatzaufgabe fiir Interessierte: Eine bindre mengentheoretische Opera-
tion F' heifle Forcing-vertréglich, falls fiir alle Grundmodelle M, alle Forcings
P € M und alle M-generischen Filter auf P gilt:

Vi, € M(F(2%,5%) = F(&,9)%)

Welche der folgenden Operationen sind Forcing-vertrédglich? Beweisen Sie
Ihre Antworten!

a) F(z,y) =z Uy

b) F(xz,y) =z Ny

) Fz,y) =z —y
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