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Aufgabe 50

Seien K ⊆ L ⊆ M Körper mit M |K galoissch. Zeigen Sie: Die natürliche Injektion
Gal(M |L)→ Gal(M |K) ist eine topologische Einbettung.

Aufgabe 51

Geben Sie ein Beispiel eines inversen Systems nichtleerer topologischer Räume (Xi)i∈I
mit lim←−i∈I Xi = ∅.

Aufgabe 52

Wir betrachten die elliptische Kurve

E : y2 = x3 + x

über Q.

(a) Bestimmen Sie ∆ und jE sowie die Gruppen E[2], Ē(F3) und Ē(F5).
(b) Bestimmen Sie E(Q)tor.

(c) Finden Sie ein d ∈ Z für das E(Q(
√
d)) unendlich ist. (Bemerkung: Man kann

zeigen, dass E Rang 0 über Q hat.)

Aufgabe 53

Sei K ein Zahlkörper, E|K eine elliptische Kurve und m ≥ 2 eine ganze Zahl. Wieder-
holen Sie den Beweis (III.7.1-7.13), dass E(K)/mE(K) endlich ist.
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