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Ubungen zur Analysis III
Blatt 12

Aufgabe 1: Mafle
Sei (X, A, p) ein Mafraum und s € T'f beliebig. Zeigen Sie, dass dann v(A) :=
J L gsp ein Mafl auf A ist.

Aufgabe 2: messbare Funktionen I i
Sei (X, A, 1) ein Mafiraum und f : X — R messbar. Zeigen Sie folgende Aquiva-
lenz:

fectw = [l < o

Zeigen Sie insbesondere, dass f € L1 (p), falls |f| < g fiir ein g € L1 ().

Aufgabe 3: pu-fast iiberall B
Sei (X, A, i) ein Maraum, f,g : X — R messbar und f € £!(u1). Zeigen Sie, dass
dann gilt:

(a) Ist |g| < f p-fil, dann ist g € L1 (p).

(b) Ist g = f pfii, dann ist g € £'(p) und [gu = [ fpu.

Aufgabe 4: Maf3-Fortsetzung
Sei (X, A, ) ein Mafiraum. Zeigen Sie, dass dann genau eine Fortsetzung p* von
auf A*={AUM | A€ A, M CNeA, u(N)=0} existiert.

Aufgabe 5: messbare Funktionen II

Sei (X, .A) ein Messraum. Zeigen Sie, dass f = u+ v : X — C genau dann Borel-
messbar ist, wenn u,v : X — R Borel-messbar sind (die Borel-o-Algebra ist z.B.
die von den offenen Teilmengen von C bzw. R erzeugte o-Algebra).



