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Aufgabe 45:
Sei X ein diskreter topologischer Raum. Zeigen Sie, dass die Stone-Čech-Kompakti-
fizierung β(X) mit dem Raum X̂ der Ultrafilter auf X (mit der in Aufgabe 33
behandelten Topologie) identifiziert werden kann.

Aufgabe 46:
Sei

f : [0, 1] −→ R, f(t) =
{

0 für t = 0 ,
sin(π

t ) sonst .
Zeigen Sie, dass der Graph Γf = {(t, f(t)) | t ∈ [0, 1]} in der Spurtopologie von R2

zusammenhängend, aber nicht wegzusammenhängend ist.

Aufgabe 47:
Sei A =

{
(x, y) ∈ R2 | xy = 0 oder x = 1

n für ein n ∈ N \ {0}
}

in der Spurtopolo-
gie von R2 wegzusammenhängend, jedoch nicht lokal zusammenhängend ist.

Aufgabe 48:
Zeigen Sie, dass das Komplement R2 \A einer abzählbaren Teilmenge A ⊂ R2 stets
wegzusammenhängend ist.

Aufgabe 49:
Zeigen Sie, dass keine zwei der topologischen Räume R, R2, S1 und S2 zueinander
homöomorph sind.

Abgabe: Dienstag 3.7.07 in der Vorlesung.


