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Aufgabe 35:
Sei K einer der Korper R oder C, mit der euklidischen Topologie versehen. Seien
weiter X ein topologischer Raum und Cg(X) = {f : X — K stetig}. Zeigen Sie:
(a) Die Addition ag : K x K — K und die Multiplikation px : K x K — K
sind stetige Abbildungen, ebenso die Betragsfunktion |-| : K — R und die
Invertierung K \ {0} — K,z —— 1.
(b) Fir f,g € Ck(X) und A € K sind auch f+g, f-g, |f|, \f € Ck(X).
(¢) Fir f € Cx(X) ist |f] € Cr(X).
(d) Fir f € Cx(X) ist Uy = {x € X | f(z) # 0} offen in X und die Abbildung
% U — K, x+— % ist stetig.

Aufgabe 36:

Sei (Xa)aer eine Familie nichtleerer Hausdorffraume derart, dass [],c; Xo lokal-
kompakt ist. Zeigen Sie, dass die Riume X, (o € I) alle lokalkompakt und fast
alle kompakt sind.

Aufgabe 37:

Zeigen Sie, dass die Sorgenfrey-Gerade X normal ist, wéhrend die Sorgenfrey-Ebene
X X X nicht normal ist. Untersuchen Sie zum Nachweis der zweiten Behauptung
den Unterraum {(z,—z) |z € X} von X x X.

Aufgabe 38:

Seien X ein nichtleerer, kompakter Hausdorffraum und f : X — X eine stetige
Abbildung. Zeigen Sie, dass es eine nichtleere, abgeschlossene Teilmenge A C X
mit f(A) = A gibt.

Aufgabe 39:

Sei f: X — Y eine stetige Abbildung zwischen topologischen Réumen. Sei dazu
Gy = {(z, f(z)) | = € X}, betrachtet als Unterraum von X X Y. Zeigen Sie:
Die Abbildung g : X — Gy,z — (z, f(x)) ist ein Homdomorphismus. Ist ¥
hausdorffsch, so ist G abgeschlossen in X x Y.
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