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Analysis II
7. Ubungsblatt

Aufgabe 7.1 Sei (X, <7, p) ein MaBraum. Zeigen Sie nun:

(i) Fur alle A,B € o gilt A\ B,AN B € «/. Auflerdem gilt pu(A\ B) = u(A) — p(AnN B),
falls (AN B) < oo ist.

(ii) Fiir alle A, B € & mit A C B gilt u(A) < u(B).
(iii) Fiir jede Folge (Ap)nen C 7 gilt pu (Upeny An) < Soney 1(An).
(iv) Fiir jede Folge (A,)neny C &7 mit pu(A;) < oo und A4, D Apt1 (n € N) gilt schon

lim u(Ay) =p <ﬂ An> (vgl. Satz 4.7).
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Aufgabe 7.2 Zeigen Sie, dass keine o-Algebra existiert kann, welche gleichméichtig zu N ist.

HINWEIS: Sei (X, .«7) ein Messraum und z € X. Untersuchen Sie die kleinste Menge in &, welche x enthélt d.h.

Ey = ﬂAEd:zeA A.

Aufgabe 7.3 Sei X eine Menge und 2 C Z(X) mit

Unen An € Z fiir alle paarweise disjunkten Folgen (A,)nen C 2.

Zeigen Sie nun, dass Z bereits eine o-Algebra ist.

Aufgabe 7.4 Sei T : R"™ — R eine bijektive, lineare Abbildung.
(i) Zeigen Sie, dass fiir alle A € Z(R") schon T'(A) € Z(R") gilt.

(ii) Zeigen Sie, dass
p(A) == An(T(4)), Ae BR")

ein Maf auf der Borel-o-Algebra #(R") ist.

HINWEIS: Betrachte sie die Messbarkeit von 77 1.

Abgabetermin: Freitag 4. Juni 2010, vor 10:00 Uhr in die Briefkédsten bei F411.



