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Analysis II
8. Ubungsblatt

Aufgabe 8.1 Sei (X, ) ein Messraum und f, : X — R sei &7-%(R)-messbar fiir n € N.

Zeigen Sie nun:

{zeX: fi(z) < fa(x)} € &, {z € X : (fn())nen ist konvergent} € o
{reX: fi(z)=folz)} € «.

Aufgabe 8.2 Sei (X, .27, 1) ein Maraum und f € (X, i1). Beweisen Sie nun die folgenden
Aussagen:

(i) Fiir jede Folge (Ay)nen C &7 paarweise disjunkter Mengen gilt

fdp = / fdp.

(ii) Die Abbildung
v:o —[0,00], Ar—>/ |fldu
A

ist ein Maf3 auf <.

HiNnwEILs: Verwenden Sie den Satz von der majorisierten Konvergenz.

Aufgabe 8.3 Gegeben sei der Mafiraum (N, Z(N), (), wobei ¢ das Zahlmaf aus Beispiel 4.5
(ii) sei. Berechnen Sie nun
| 1
N
fiir beliebiges f € Z1(N, ().
Aufgabe 8.4 Sei (X, .o/, ) ein Mafiraum und f € £ (X, u). Zeigen Sie:

V5>OEI<5>OVA€£7:(M(A)<5:>/|f]d,u<€>
A

HINWEIS: Annahme: Es existiert ein € > 0 und (En)nen C & mit pu(Eyn) < 27" und fE | fldw > €. Untersuchen
Sie dann die Menge A := (7", Use,, Ei.

Abgabetermin: Freitag 11. Juni 2010, vor 10:00 Uhr in die Briefkédsten bei F411.



