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Sei K stets ein Körper.

Aufgabe 37

Sei R ein kommutativer Ring mit 1.

(a) Seien I, J,Q Ideale in R mit I +Q = R. Beweise

IJ ⊆ Q⇒ J ⊆ Q.

(b) Seien a, b, c ∈ Z mit a, b teilerfremd. Man zeige, dass aus a | bc schon a | c
folgt.

Aufgabe 38

Finde einen kommutativen Ring R mit 1, sowie Ideale I, J ⊆ R mit folgenden
Eigenschaften

(a) I ist kein Hauptideal.
(b) IJ 6= {ab : a ∈ I, b ∈ J}.

Alle Behauptungen müssen bewiesen werden.

Aufgabe 39

Sei V ein euklidischer Vektorraum. Zeige, dass es eine bezüglich Inklusion maximale
orthogonale Menge in V gibt.
Hinweis:
Verwende das Lemma von Zorn.

Aufgabe 40

Sei R ein kommutativer Ring mit 1 und I ⊆ R ein maximales Ideal.
Zeige: Sind a, b ∈ R mit ab ∈ I, so gilt a ∈ I oder b ∈ I.


