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Aufgabe 4.1. (4 Punkte)
Sei 2 C R™ offen und beschréinkt mit 92 € C2. Seien f € L*(Q2), p € W?2(Q) und a' € C*(Q x R x R"),
1 <i < n, gegeben, wobei die a’ die Bedingungen (1), (2) und (3) von Aufgabe 2.2 erfiillen. Sei u € WH2(Q)
eine schwache Losung des Randwertproblems

—(a'(x,u, Du)); = f in Q,

—a'(z,u(x), Du(z))vi(z) = ¢  auf OQ.

Dann ist u € W22() und es gibt eine Konstante ¢ = ¢(n, 9, ca), so dass

lullw=22) < c (1 + llellwz2) + 1 fll2 @) + HU||W1=2(Q))
gilt.

Aufgabe 4.2. (4 Punkte)
Sei m € N, m > 2. SeLQ c R” offeg und beschriinkt mit 92 € C™*2. Seien fiir 4,5 € {1,...,n} die
Funktionen a’/ € C™T1(Q), b%, c € C™(Q) gegeben, so dass (a'/) gleichmiiBig elliptisch ist. Seien f € W™?2(Q)
und ¢ € W™m+22(Q) gegeben. Sei u € W12() eine schwache Losung des Randwertproblems

Lu = —(a"u;); + >0 bluj+cu=f  inQ,

—aijujyi = auf 99Q.
Zeige, dass dann auch u € W™ +22(Q) gilt und dass es eine Konstante ¢ = c¢(n, ), L) mit

HU||Wm+2=2(Q) <c (”S"”Wm*-?v?(fl) + Hf”W""ﬁ(Q) + ||u||W’"—1v2(Q)) .

gibt.
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