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Aufgabe 11.1. (8 Punkte)
Sei T > 0, I := (0, T ), und sei Ω ⊂ Rn offen und beschränkt. Sei f ∈ C1(Ω×I). Sei u ∈ C3;1(Ω×I)∩C0(Ω×I)
eine Lösung der partiellen Differentialgleichung

Lu := −u̇+ ∆u = f in Ω× I.
Sei M := ‖u‖L∞(Ω). Sei Ω′ b Ω offen mit d(Ω′, ∂Ω) > δ. Sei δ > 0. Zeige, dass es eine Konstante c0 =
c0(δ,M, ‖f‖C1(Ω×I)) gibt, so dass

‖Du‖L∞(Ω′) ≤ c0
gilt.

Hinweis: Betrachte für geeignete Konstanten N,N1 und Punkte ξ1, . . . , ξr ∈ Ω, r ∈ N, die Funktion
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, 1 ≤ i ≤ r, wobei
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sei.
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