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Analysis ITT
10. Ubungsblatt

Die folgenden Aufgaben sind zum Vortragen in den Ubungstunden vom 28. 1. 2009 bis 30. 1. 2009
vorzubereiten. Alle Aufgaben sind schriftlich zu bearbeiten und bis zum 26. 1. 2009 um 10.00 Uhr
in die gekennzeichneten Briefkisten einzuwerfen.

Aufgabe 10.1 Es sei Q) eine endliche, nicht leere Menge. Fiir jede Teilmenge A C  sei
C(A) = Anzahl der Elemente von A. Zeigen Sie:

(i) ¢ ist ein Maf auf A = P(Q).
(i) Mit

1, fallswe A
cw(d) = { 0, fallsw¢ A

C:Z&?w.

weN

ist

(iii) Jedes Mak p auf PB(£2) hat die Form
= Z awe, mit ay, = p({w}).

weN

Aufgabe 10.2 Zeigen Sie fiir einen endlichen Inhalt p auf einem Ring fA:

M<UA1> = SuA) - Y uAinay)

i=1 1<i<j<n
+ ) AN ANA) — 4 (D) (AN N Ay)
1<i<j<k<n
fir alle n € N und alle 44,...,4, € R

Aufgabe 10.3 Es sei () eine nicht leere Menge, R ein Ring in © und p ein Pramaf auf 9.

Weiter sei N
R:={AcP(Q): AN R € R fiir alle R € R}

und

pa(A) =sup{u(R) : R C A, R € R}.

Zeigen Sie:



(i) Das Mengensystem R ist eine Algebra in Q mit R C %R.

(ii) Die Abbildung Ji ist ein PrimaR auf SR, welches p fortsetzt.

Aufgabe 10.4 Eine Folge (pn)nen von Préamafen auf einem Ring PR sei isoton, das heifst
tn(A) < ppt1(A) fiir alle A € R und alle n € N. Zeigen Sie: Dann wird durch

w(A) :=sup un(A), A € R,
neN

ein Pramafs p auf R definiert.



