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TORISCHE VARIETÄTEN

1. Übungsblatt
Besprechung am 8. November

1. Es sei L ⊂ Zs ein Teilgitter. Zeige die Gleichheit von Idealen

⟨xℓ+ − xℓ− ∣ ℓ ∈ L⟩ = ⟨xα − xβ ∣ α, β ∈ Ns , α − β ∈ L⟩,

in C[x] = C[x, . . . , xs], wobei ℓ+ = ∑
ℓ i>

ℓiei und ℓ− = − ∑
ℓ i<

ℓiei .

2. Es sei TN ein Torus mit Charaktergitter M. Für jeden Punkt t ∈ TN , de�niere einen
Homomorphismus φt ∶M → C∗ durch φt(m) = χm(t).
Zeige, dass die Abbildung t ↦ φt ein Isomorphismus

TN ≅ HomZ(M ,C∗)

von Gruppen ist.

3. Es sei T = (C∗), mit zugehörigem CharaktergitterM = Z, und seien

A = {(, ), (, ), (, )} und A = {(, ), (, ), (, )}.

Sei YAi ⊂ C die durchAi bestimmte torische Varietät (i = , ).

(a) Zeige, dass YA = YA gilt und bestimme das Verschwindungsideal inC[x , y, z].
(b) Entscheide für i = ,  jeweils, ob der Morphismus ΦAi ∶C → YAi surjektiv ist.

1


