FUNKTIONENTHEORIE, SS 2013 MicHAEL POKoOJOVY

Beispiel 1: Die Abbildung f;: C — C, 2z = w := exp(%i) ist eine ganze schlichte (= biholomorphe, insbesondere
einblittrige), konforme (insbesondere bijektive) Abbildung.

Cartesisches Gitter im Definitionsbereich Verformtes Gitter im Bildbereich: w = exp(3i)z
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Beispiel 2: Die Abbildung f2: C\{0} —» C, z — w := % ist eine nicht ganze schlichte, konforme Abbildung.
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Cartesisches Gitter im Definitionsbereich Verformtes Gitter im Bildbereich: w = 3
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Bemerkung: fo ist das einfachste Beispiel einer Mobiustransformation (gebrochen lineare Abbildung). Diese
bilden Kreise und Geraden auf Kreise oder Geraden ab. Uberdies lassen sie sich zu einer stetigen Abbildung
von C nach C fortsetzen, wobei C := C U {co} die erweiterte komplexe Zahlenebene bezeichnet. Letztere ist
kompakt bzgl. der Alexandroffschen Topologie.

Beispiel 3: Die Abbildung f3: C — C, z — w := 2? ist eine ganze zweibliittrige Abbildung.

Cartesisches Gitter im Definitionsbereich \B/grformtes Gitter im Bildbereich: w = 22
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Bemerkung: f5|y, U := {z|Rez > 0} ist biholomorph und konform.



Beispiel 4: Die Abbildung f4: C — C, z + w := 23 ist eine ganze dreiblittrige Abbildung.

Cartesisches Gitter im Definitionsbereich
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Bemerkung: f4|y, U :={z]|z=1e",r > 0,0 < p < %’T ist biholomorph und konform.

Beispiel 5: Die Abbildung f5: C — C, z — w := exp(z) ist eine ganze Abbildung mit abzihlbar vielen Blittern

(Zweigen).
Cartesisches Gitter im Definitionsbereich Vegformtes Gitter im Bildbereich: w = exp(z)
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Bemerkung: f5|u, U :={z|0 < Imz < 27} ist biholomorph und konform.



