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Mathematische Logik

11. Ubungsblatt

Aufgabe 1 Sei L eine formale Sprache und A eine L-Struktur. Sei B eine Substruktur von A,
d.h. |B| C |A|, |B| ist abgeschlossen unter den Funktionen f;*, mit den eingeschrinkten
Relationen R;-“ von A versehen und enthilt alle Konstanten ¢*. Wir erweitern L um ein
einstelliges Relationszeichen B zur Sprache L* und machen A zu einer L*-Struktur vermoge
BA(a) 1= a € |B|.

Zeige, dass es zu jeder L-Formel o eine L*-Formel p* gibt, so dass fiir jede Belegung h: Vbl —
|B| gilt:
B = ¢lh] < A= ¢[h].

Aufgabe 2 Sei L = (F) die Sprache der Graphen (vgl. Aufgabe 2, Blatt 8). Sei ¥ C Aus(L)
ein Axiomensystem fiir die Klasse der unendlichen Graphen.

Zeige, dass X nicht vollstdndig ist.

Aufgabe 3 Sei L = (-, 1) die Sprache der (multiplikativ geschriebenen) Gruppen. Wir nennen
eine Gruppe G Torsionsgruppe, wenn es fiir jedes a € G ein n € N gibt mit a™ = 1.

Zeige, dass sich die Klasse der Torsionsgruppen nicht in L axiomatisieren ldsst.
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