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Aufgabe 21
Sei A ein Ring.
(a) Sei P C A eine Teilmenge mit P+ P C P, PP C Pund PU (—P) = A.
Genau dann ist P ein Positivkegel von A, wenn —1 ¢ P ist und fiir alle a,
b e A gilt:
a¢ P Nb¢P = —ab¢ P.
(b) Zeige Satz 1.3: Die Abbildung
o= (0.T) = Pa = gy (D)

ist eine Bijektion von Sper(A) auf die Menge aller Positivkegel von A.

Aufgabe 22
Sei A ein Ring, sei S C A eine multiplikative Teilmenge und I C A ein Ideal.

(a) Der kanonische Homomorphismus ¢: A — Ag induziert einen Homéo-
morphismus ¢* von Sper(Ag) auf den Teilraum {a: S N supp(a) = @}
von Sper(A4).

(b) Der kanonische Homomorphismus 7: A — A/I induziert einen Homgo-
morphismus 7* von Sper(A4/I) auf den Teilraum {a: I C supp(a)} von
Sper(A).

Aufgabe 23

Sei R ein reell abgeschlossener Korper und R[z] der Polynomring in einer Variable.
Bestimme die Elemente von Sper R[z] und sémtliche Spezialisierungen zwischen
ihnen. Welches sind die abgeschlossenen Punkte von Sper R[z|? (Hinweis: Beachte
Aufgabe 15.)

Aufgabe 24

Sei R ein reell abgeschlossener Korper, sei ¥ := Y R[z]?. Welche der folgenden
Mengen M C RJx] sind Priordnungen in R[z]?

(a) M = X+ Xy

(b) M = ¥+ Xz +X(1—2x);

() M = S+ 3(z+1)+ 2(a? — 2).



