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Aufgabe 13

Sei α ∈ C eine Nullstelle von f = x3 − x + 2, und sei β := α2 + 1. Zeige, daß f
irreduzibel ist und Q(β) = Q(α) gilt. Bestimme das Minimalpolynom von β über
Q und schreibe β−1 als Linearkombination von 1, α, α2.

Aufgabe 14

Bestimme für jede der beiden folgenden Zahlen β das Minimalpolynom über Q:

(a) β =
√

2 +
√

7,
(b) β = α2 − 4α mit α4 − 8α3 + 20α2 − 16α+ 2 = 0.

Aufgabe 15

Seien K ⊆ L eine algebraische Körpererweiterung, seien α, β ∈ L, und sei f :=
MinPol(α/K), g := MinPol(β/K). Genau dann ist f irreduzibel über K(β), wenn
g irreduzibel über K(α) ist. Beides ist der Fall, wenn deg(f) und deg(g) zueinander
teilerfremd sind.

Aufgabe 16

Gegeben sei jeweils ein Polynom f ∈ K[x]. Bestimme den Grad des Zerfällungs-
körpers von f über K:

(a) f = x4 + 1 und K = Q,
(b) f = x3 − 2 und K = Fp mit p = 3, 5, 7.


