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In den Aufgaben 33 und 36 sei jeweils R ein reell abgeschlossener Körper.

Aufgabe 33

Sei V eine affine R-Varietät. Eine endliche Teilmenge K ⊆ SperR[V ] ist konstru-
ierbar in SperR[V ] genau dann, wenn K ⊆ V (R) ist.

Aufgabe 34

Sei A ein noetherscher Ring, sei ϕ : A → B eine endlich erzeugte A-Algebra. Für
jede konstruierbare Teilmenge Y von Sper(B) ist die Menge ϕ∗(Y ) konstruierbar
in Sper(A).

Aufgabe 35

Sei A ein Ring, sei X eine prokonstruierbare Teilmenge von Sper(A), und sei

Gen(X) :=
{
β ∈ Sper(A) : X ∩ {β} 6= ∅

}
die Menge aller Generalisierungen von Elementen aus X.

(a) Jede Umgebung von X in Sper(A) enthält eine konstruierbare Umgebung
von X.

(b) Die Menge Gen(X) ist prokonstruierbar in Sper(A).
(c) Ist K eine konstruierbare Teilmenge von Sper(A) mit Gen(X) ⊆ K, so

enthält K eine Umgebung von X in Sper(A).

Aufgabe 36

Sei V eine affine R-Varietät, und sei X = SperR[V ]. Genau dann ist die Teilmenge
Xmax von X (aller abgeschlossenen Punkte von X) prokonstruierbar, wenn V (R)
eine endliche Menge ist.

Frohe Weihnachten und ein gutes Neues Jahr!


