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Aufgabe 39. Sei A ein kommutativer Ring, P ein Primkegel von A und p := P ∩ −P .
Zeige, dass dann

Pp :=

{
ap

sp
| a ∈ A, s ∈ A \ p, as ∈ P

}
eine Anordnung von qf(A/ p) ist.

Aufgabe 40. Finde und fülle alle Lücken im Beweis von Proposition 3.1.10.

Aufgabe 41. Zeige:

(a) Urbilder von Präordnungen unter Homomorphismen von kommutativen Ringen sind
wieder Präordnungen.

(b) Bilder von Präordnungen unter Epimorphismen von kommutativen Ringen sind wie-
der Präordnungen.

Gilt dasselbe auch für Primkegel statt Präordnungen?

Aufgabe 42. Sei I ein Ideal des kommutativen Ringes A. Zeige, dass die Zuordnungen

T 7→ T
I

:= {aI | a ∈ T}
{a ∈ A | aI ∈ P} ←[ P

eine Bijektion vermitteln zwischen der Menge der

(a) Präordnungen T von A mit I ⊆ T und der Menge der Präordnungen von A/I.

(b) Primkegel T von A mit I ⊆ T und der Menge der Primkegel von A/I.

Aufgabe 43. Sei A ein kommutativer Ring, S ⊆ A multiplikativ und T ⊆ A eine
Präordnung. Bezeichne ι : A→ S−1A, a 7→ a

1 den kanonischen Homomorphismus. Zeige,
dass die von ι(T ) in S−1A erzeugte Präordnung gleich

S−2T :=

{
t

s2
| t ∈ T, s ∈ S

}
ist. Zeige, dass diese genau dann echt ist, wenn T ∩ −S2 = ∅

Abgabe bis Donnerstag, den 24. Januar, um 11:44 Uhr in die Zettelkästen neben F411.


