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Aufgabe 1 (6 Punkte)

(a) Bestimmen Sie die holomorphe Funktion f : C → C, x + iy 7→ u + iv, x, y, u, v ∈ R,
für die gilt:

v(x, y) = e−y sin(x) + 2xy − 2y, f(0) = 0

(b) Bestimmen Sie alle holomorphen Funktionen f : C→ C mit der Eigenschaft:
Es gibt zwei Zahlen c1, c2 ∈ R so dass

Im(f(z)) = c1x
2 + c2xy + y2 für alle z = x+ iy ∈ C

Aufgabe 2 (4 Punkte)

(a) Sei f : C→ C holomorph. Zeigen Sie, dass h(z) := f(z) auf C holomorph ist.

(b) Sei f : C→ C holomorph mit f(z) = u(z)+iv(z) und es gebe eine Funktion g : R→ R
mit u = g ◦ v. Zeigen Sie dass f konstant ist.

Aufgabe 3 (6 Punkte)

(a) Auf welches der folgenden Gebiete lässt sich G := C \ {iy|y ≥ 0} konform abbilden?
Falls ja, geben Sie (jeweils) eine entsprechende Abbildung an.

(i) C \ {iy|y ≤ 0} (ii) {z ∈ C|Re(z) > 0}

(iii) {z ∈ C|
(
|z|2 − 2

)2
> 1} (iv)

{
z ∈ C

∣∣∣Re(z) < Im(z)2

4
− 1

}
(b) Betrachten Sie die Abbildung aus Aufgabe 4, Blatt 1. Ist diese Abbildung auf ihrem

Definitionsbereich konform?

(c) Finden Sie eine konforme Abbildung, die die Punkte 0 auf i, −i auf 0 und 1
2
auf 1

4
+ 1

2
i

abbildet.
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