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Aufgabe 1 (4 Punkte) SeiG ⊂ C ein konvexes Gebiet und f : G→ C, z 7→ f(z) holomorph.
Welche der folgenden drei Annahmen impliziert allgemein, dass f injektiv ist?

(a) Re(f ′(z)) 6= 0 für alle z ∈ G
(b) Im(f ′(z)) 6= 0 für alle z ∈ G
(c) f ′(z) 6= 0 für alle z ∈ G.

Geben Sie jeweils einen Beweis oder ein Gegenbeispiel an.

Aufgabe 2 (2 Punkte) Sei Kr(z0) := z0 + reit, t ∈ [0, 2π) und C die Kurve gegeben durch
das Quadrat mit den Ecken 2 + 2i, 2− 2i,−2− 2i,−2 + 2i und auch durchlaufen in dieser
Reihenfolge. Berechnen Sie die folgenden Kurvenintegrale:

(i)
∫
K3(0)

sin(πz)

(z − 2)8
dz (ii)

∫
C

z3 + 2z

(z − 1)3
dz

Aufgabe 3 (2 Punkte) Sei G ⊂ C ein Gebiet. f : G → C holomorph, K ⊂ G eine glatte
Kurve, α > 1 und M > 0 eine Konstante. Es gelte die Abschätzung

|f(z)− f(z′)| 6M |z − z′|α ∀z, z′ ∈ K

Zeigen Sie, dass f auf K konstant ist.

Achtung ! Änderung des Abgabetermins:
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