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10. Ubungsblatt

Aufgabe 10.1 Die Abbildung f: R — R sei in ¢ € R differenzierbar. Zeigen Sie: f ist in zg
stetig.

Aufgabe 10.2 Wir definieren die Abbildung f: R — R durch

[0 falls zeR\Q
f(z) = % falls z = g €Q; peZ, qe€ N teilerfremd.

Sei nun zp € R\ Q beliebig gewahlt. Zeigen Sie, dass f in z( stetig ist.

Aufgabe 10.3 Die Funktion f: [a,b] — R sei differenzierbar (d.h. f ist in (a,b) differen-
zierbar, in a rechtsseitig differenzierbar und in b linksseitig differenzierbar). Weiter gelte fiir alle
x € |a, b

(@) +1f ()] # 0.

Zeigen Sie, dass f in [a,b] nur endlich viele Nullstellen hat.

Aufgabe 10.4 Untersuchen Sie, an welchen Stellen z¢ € R die folgenden Funktionen differen-
zierbar sind. Bestimmen sie gegebenenfalls f/(x¢).

(i) fi: RT — R, 2+ 27,

(i)

(1it) f3: R — R, x — x|,
)

(iv) fi: R— R,

fo: R — R, x — cos(sin(x?)),

s 0 falls z € Q,
z? falls zeR\Q.
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