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Analysis I
6. Ubungsblatt

Aufgabe 6.1 Gegeben seien die Mengen

(i) My :=N,
(i1) My :=NuU {0},

(iti) Ms:={neN:3keN:n=2k),
(iv) My:={neN:3k eN:n=2k— 1},
(v)

Welche der Mengen haben die gleiche Kardinalitdt? Welche der Mengen haben unterschiedliche
Kardinalitdt? Beweisen Sie Ihre Aussagen.

Aufgabe 6.2 Es sei A eine endliche Menge. Beweisen Sie: Ist #A4 = n, so gilt

HP(A) =2".
HINwEIS: Zeigen Sie zuerst: Ist M eine Menge und x € M, so gilt #2(M \ {z}) = #{N C M : z € N}.
Aufgabe 6.3 Es sei £*° die Menge aller beschrinkten reellen Folgen. Fiir x,y € £*° werde

d(l’, y) ‘= Sup ’$n - yn|
neN

gesetzt. Beweisen Sie, dass (£°°,d) ein metrischer Raum ist.

Aufgabe 6.4 Essei (M,d) ein metrischer Raum und X eine nichtleere Teilmenge von M. Fiir
ein zg € M wird
dist(zg, X) := inf d(zg, )
zeX

als Abstand von xg und X bezeichnet. Beweisen Sie: Fiir alle zg,yo € M gilt

|dist(xo, X) — dist(yo, X )| < d(zo, y0).
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