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Analysis IV
1. Ubungsblatt

Aufgabe 1.1 Es seien X und Y nichtleere Mengen und f: X — Y eine Abbildung. Ferner
sei A bzw. B eine o-Algebra iiber X bzw. Y. Zeigen Sie:

(i) f~Y(B) :={f~Y(B): B € B} ist eine o-Algebra iiber X.
(i) f«(A):={B CY :f}(B) € A} ist eine o-Algebra iiber Y.

Aufgabe 1.2 Es sei X eine nichtleere Menge. Zeigen Sie: Ein Mengensystem A C P(X) ist
genau dann ein Dynkin-System, wenn gilt:

(1) X € A,
(17) Fiir A, Be Amit AC Bgilt B\ A€ A.
(ii7) Fiir A, € A (n € N) mit Ay C Ay C ... gilt U, 4n € A.

Aufgabe 1.3 Es sei X eine beliebige Menge und A,, C X (n € N). Wir definieren

liminf A, := U ﬂ A,

meNn>m
und
limsup 4,, := ﬂ U A,.
n—oo meNn>m

Zeigen Sie: liminf, . A, C limsup,,_,., An.

Aufgabe 1.4 Zeigen Sie, dass es keine o-Algebra gibt, die aus einer unendlichen, aber abzihl-
baren Anzahl von Elementen besteht.

Abgabetermin: Donnerstag 04. Mai 2006, vor der Vorlesung in die Briefkdsten bei F411.



